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١  

    ...٢..... تعداد صفحات : باسمه تعالي .........١......شماره صفحه : 
 ٣هندسه   نام درس : 

 اداره كل آموزش و پرورش استان البرز
 مديريت آموزش و پرورش ناحيه سه كرج

 
 

 دقيقه  ١٠٠     مدت امتحان :
 رياضي                    

 دوازدهم  پايه : رشته :   تجربي   
 انساني                 

 ........................................... نام و نام خانوادگي :
 ........... كلاس:                        نام دبير:

 ١٣٩٨/  ٠٢   /  ٠٢   تاريخ آزمون : 
 صبح ٨ ساعت : 

 ...........................................شماره داوطلب :
 امضا دبير ...........................نمره به عدد: 

 ..........................................: نمره به حروف
 بارم سوال  رديف

١ 

 جا هاي خالي را با عبارات مناسب پر كنيد:
ܣاگر  -الف = ቂ١ ∘∘ −١ቃ :باشد آنگاه      A٧ = ⋯ 
Aاگر  -ب = ቈ ٢ ٣ −١∘ ١ ٢−٤ ٥ ١        :ܣ|باشد آنگاه| = ⋯ 
اگر صفحه اي شامل محور يك سطح مخروطي ، آن را برش دهد ، آنگاه فصل مشترك (مقطع)  -پ

  ورت ....................... است.صب
اگر در يك بيضي  -ت

 =   مي شود........................ باشد آنگاه بيضي تبديل به يك  ١

٢ 

ܣ اگر ٢ = [ܽ]بصورت ٢×٢  ܽ = ቐ
݅ + ٢, ݅ < ݆

݅٢ + ݆٢, ݅ = ݆
݅ − ١, ݅ > ݆

را با درايه هايش  ܣمعرفي شده باشد  
 بنويسيد. 

١ 

ܣاگر  ٣ = ቂ٣ ٤١ ݔ − ܤو  ቃݕ٢ = ቂݔ٣ + ݕ ٤١ −٦ቃ  وA = B باشد x  وy .٥/١ را حساب كنيد 

٤ 

 درستي يا نادرستي عبارات زير را مشخص كنيد :
Aدو ماتريس باشند و  ܤو  ܣ اگر -الف × B Aآنگاه  ∘= Bيا  ∘=  است. ∘=
٣يك ماتريس  ܣ اگر -ب × |KA|باشد آنگاه  ٣ = K٣|A|  
 ماتريس داراي دو سطر برابر باشد آنگاه دترمينان آن صفر است. اگر -پ
x٢ ضمني رابطه -ت + y٢ + ax + by + c معادله يك دايره است اگر و تنها اگر  ∘=

a٢ + b٢ > ٤c 

١ 

ቄدستگاه مقابل را به روش ماتريس معكوس حل كنيد.                                     ٥ ݔ٢ + ݕ = ݔ−١ + ݕ٣ = ٥/١    ٢ 
ܣاگر  ٦ = |A| ٣|ܣ| ٢|A|، مقدار   باشد ൨|ܣ|٤ +  ٥/١ را حساب كنيد.  ٣
ݔ]معادله ريشه هاي  ٧ ٢] ቂ−١ ∘٢ ٣ቃ ቂ ٢ቃ−ݔ  ٥/١ به دست آوريد.را  ∘=
 مشخص نماييد. مكان هندسي زير را با رسم شكل ٨

 در صفحه مماس اند. dبر خط  rمركز همه دايره هائي كه با شعاع ثابت  -
١ 
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٢  

 
...    ٢..... تعداد صفحات : باسمه تعالي .........٢......شماره صفحه : 

xمعادله دايره اي بنويسيد كه خطوط  ٩ − ٢y = xو  ٤ + y = شامل قطرهايي از دايره باشند و خط   ١
٤x − ٣y =  ٢ بر دايره مماس باشد.  ٦

ሺx وضعيت نسبي دو دايره را نسبت به هم مشخص كنيد.           ١٠ − ١ሻ٢ + y٢ = ١ 
                                                                       x٢ + y٢ − ٢x + ٤y + ١ =∘      ٧٥/١ 

٥اگر خروج از مركز بيضي  ١١
باشد ،  ٣٦و فاصله يك راس قطر بزرگ تا كانون دور (نسبت به اين راس)   ١٣

 ٥/١ طول قطر كوچك بيضي را به دست آوريد.
 چقدر است؟ ′FBFدر بيضي مقابل طول قطر بزرگ دو برابر طول قطر كوچك مي باشد. اندازه زاويه  ١٢

 
                                                

 
 

٥/١ 

٢ݕسهمي  ١٣ = ٤x −  واحد دايره اي رسم مي كنيم: ٣مفروض است. به مركز كانون سهمي و به شعاع   ٤
 مختصات نقاط برخورد دايره و سهمي را بيابيد. -الف
 نمودار سهمي را رسم كنيد.  -ب

٢٥/٢ 

 
 موفق باشيد.                                                                                                                                      
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 باسمه تعالي

3هندسه سؤالات درس :  ریاضی و فیزیک رشته :  صبح 8 ساعت شروع :  دقیقه021مدت امتحان :    

متوسطهپایه دوازدهم دوره دوم            نام خانوادگی :                              نام و    2 : صفحه تعداد  9813 /2 /7 تاریخ امتحان: 

1398سازی امتحانات نهایی سال آزمون شبیه داره سنجش آموزش و پرورش استان همدانا   
 

)پاسخ نامه دارد( سؤالات ردیف  نمره 
 

1 
 

1 

 درستي یا نادرستي عبارات زیر را مشخص کنید.
 جایي دارد.بهضرب داخلي دو بردار خاصیت جا الف(

cکه در حالتي ب(

a
  بیضي تبدیل به یک دایره مي شود. ، 1

Aباشد که  3ماتریس مربعي از مرتبه  Aاگر (پ  4  در این صورت ،A  2 32 . 

,a,bاگر( ت c داشته باشیم : هاسه بردار باشند و برای آنa b a c    اًلزومآنگاه b c . 

1 

2 

 عبارت مناسب پر کنید.عدد یا جاهای خالي را با 

i( حاصل الف j j i k k     مي شود ............ برابر. 

 ایعن   ، درنباشعد ر آن ای باشد که هر دو تکه بالایي و پاییني سطح مخروطي را قطع  کنعد و شعامل محعو    ای به گونهصفحهاگر ( ب

 است. .............. صورت فصل مشترک صفحه و سطح مخروطي یک

 . ................  دترمینان هر ماتریس قطری برابر است با( پ

aبردارت(  ( , , ) 1 4 ,kبرحسب بردارهای یکه 5 j, i شود.به صورت  ............  مي 

1 

ijAاگر  3 a


   3 2
به صورت  

ij

i i j

a i j i j

j i i j

  


  
  

2 1

 75/0 را بدست آورید. A3تعریف شده باشد، ماتریس  

اگر  4
A A

A
A

 
  
 

2

2
باشد، در این صورت حاصل   A A

2
 75/0 را بیابید. 1

5 
A تشکیل دهید کهخطي  دستگاه معادلات

 
  
 

2 5

3 1
Bماتریس ضرایب دستگاه بوده و 

 
  
 

8

5
آن باشد،  معلوماتماتریس  

 .دست آوریده ب A1سپس جواب دستگاه را با استفاده از ماتریس
1 

دستگاه ، aبه ازای چه مقداری از  6
ax y a

x (a )y

  


  

2 2 1

3 1 7
 1 فاقد جواب است. 

 5/0 را مشخص کنید. ،انددر صفحه این دایره مماس خارجي C(O,r)که بر دایره  Rهایي با شعاع ثابتمرکز دایره مکان هندسي 7

ای را بنویسید کهمعادله دایره 8 O ,4 xمرکز آن بوده و روی خط به معادله6 y  3 4 4  1 .جدا کند12وتری به طول 0

xهای  دایره 9 y x y    2 2 6 2 9 xو  0 y 2 2  25/1 چه وضعي دارند؟نسبت به هم  1

 «دوم الات در صفحه ؤادامه س» 
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 باسمه تعالي

3هندسه سؤالات درس :  ریاضی و فیزیک رشته :  صبح 8 ساعت شروع :  دقیقه021مدت امتحان :    

متوسطهپایه دوازدهم دوره دوم            نام خانوادگی :                              نام و    2 : صفحه تعداد  9813 /2 /7 تاریخ امتحان: 

1398سازی امتحانات نهایی سال آزمون شبیه داره سنجش آموزش و پرورش استان همدانا   
 

)پاسخ نامه دارد( سؤالات ردیف  نمره 
 

2 
 

 

10 
6,روی بیضي به اقطار  Mنقطه  نشعان دهیعد    واحعد اسعت.   4مرکز بیضي برابعر  Oای قرار دارد که فاصله آن تا واحد به گونه 10

OM OF OF  . (F,F ).کانون های بیضي هستند 
1 

 
11 
 

M  مماس شده است،  d بر بیضي در نقطه    در شکل مقابل خط
             .NF MF  NF باشد ، ثابت کنید:  MF  اگر 

 

 

1 

12 
yسهمي  y x   2 2 8 9 کنیم. مختصات نقاط برخورد ای رسم ميواحد دایره 4است. به مرکز کانون سهمي و شعاع مفروض  0

 بیابید.دایره و سهمي را 
75/1 

 را بنویسید کهسهمي معادله  13 F ,1 )Sو کانون  2 , )1  1 رأس آن باشد. 2

14 

  :شکل مقابل  با توجه به

 سید. یرا بنو FGDEمعادله وجه  الف(
   .را بنویسیدAFیال ب( معادله

 تعیین کنید.را  Gس أمختصات ر پ(

 

 

 

5/1 

aاگر  15 .b
 


4
7

aو   , b 
1

8
7

,aضلاعي که توسط بردارهایالا، مساحت متوازیباشند  b
 

 25/1 .را بدست آوریدشود تولید مي 

16 
aبا هم موازیند اگر و فقط اگر  a,b، ثابت کنید  a,bی دو بردار غیر صفر برا الف( b o  . 

 شوراتز را ثابت کنید.ب( نامساوی کشي 
5/1 

aاگر  17 ( , , ) 3 1 bو  2 ( , , ) 2 1 a بر امتداد aد، تصویر قائم نباش 1 b  5/1 بدست آورید.را  2

ست آورید که توسط سه برداررا بد يالسطوححجم متوازی 18 a , ,


  1 2 و  2 b , ,


  2 1 و  1 c , ,


 1 0  25/1 شود.مي تولید 1

 20 جم  نمره                                     « .موفق باشید»                                                                            

F  F


M



N

y

x

z

A B

C

D
E

F G

2

1

4

6
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ریاضی  و فیزیکرشته: (3) هندسه:  درس  سوالات امتحان    دقیقه  021مدت امتحان : صبح     8ساعت شروع امتحان :    

 2تعداد صفحه: :   امتحان تاریخ سال دوازدهم متوسطه دوم نام و نام خانوادگی : 

 نمره سوالات ردیف

 .درستی ونادرستی عبارات زیر را مشخص کنید 1

A,الف(اگر B  دو ماتریس وAB o در این صورتA o یاB o     

در نقطه dاند، خطی عمود بر مماس Aدر نقطه ثابت dهایی که بر خط  ب(مکان هندسی مرکز همه دایره

A بجزخود نقطهAباشد. می 

2ی  ای به معادله پ(مرکز دایره 2 2 4 4x y x y     1)نقطه,  باشد. می (2

 ت(ضرب خارجی دو بردار عمود بر هم برابر صفر است.

aث( اگر دو بردار 


bو 


aبر هم عمود باشند، دراین صورت تصویر 


bبر  


aبرابرخود 


 است. 

|ج(  |b b b
  

  2   

 

5/1 

 جاهای خالی را بطور مناسب پر کنید.  2

11,اسکالرA(اگر ماتریس الف 5 3 3a       باشد، در این صورتdet( )A .برابر.................. است 

موازی با مولد سطح مخروطی آن را قطع کند واز راس مخروط هم عبور نکند، دراین  P(اگر صفحه  ب

 صورت فصل مشترک حاصل..................... نام دارد.

2(اگر معادله پ 2 3 5 0x y x y a       یک دایره باشد، حدودa  .است ............................ 

 می باشد، فاصله دو کانون آن برابر ................. است. 8و10ت(دریک بیضی که طول دو قطر آن 

yث(دهانه سهمی  y x   2 2 8 9  شود. رو به ..................... باز می  0

kج( حاصل  i
 

 ......... است.برابر ..... 

 

5/1 

دستگاه    3
2 5 1

3 8 3

x y

x y

 


 
 را با استفاده از ماتریس وارون حل کنید. 

 

5/1 

4 
اگر  

2
A=

3 5

A A

A

 
 
 

1Aپذیر باشد،   وارون     .را بیابید 
1 

5 
m   را طوری بیابید که معادله دو خط

2 ( 1) 5

( 2) 6 8

x m y

m x y m

  


   
 1 برهم منطبق شوند  

1xباذکر دلیل وضعیت خط   6 y   2و دایره 2 2 2 2x y x y     1 هم مشخص کنید. را نسبت به 

نقاط 7     , , , , ,1 1 11 1 3A B C    رئوس مثلثABC 75/1  باشند. معادله دایره محیطی مثلث را بنویسید.   می 

 واحد است.  4ای قرار دارد که فاصله آن تا مرکزبیضی  به گونه 10و6روی بیضی به اقطار  Mنقطه  8

 قائم الزاویه است.  MFFب(نشان دهید مثلث                    OM=OF=OFالف(نشان دهید 
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MFپ(طولهای  , MF    .را بدست آورید 

 ت(خروج از مرکز بیضی چقدر است؟       

                                                                                                             

 
yسهمی   9 x 2 4 کنیم،  ای رسم می واحد دایره 3اع مفروض است. به مرکز کانون سهمی و شع 4

 مختصات نقطه برخورد دایره وسهمی را بیابید.

5/1 

)در یک سهمی مختصات راس   10 , )A 4 xو معادله خط هادی    6   می باشد.   9

 الف( مختصات کانون سهمی را بیابید.   ب( معادله سهمی را بنویسید.  

5/1 

)دو بردار  11 , , ) , ( , , )a b
 

   1 2 1 0 2 rاند، اگر  داده شده 1  rی بردار باشد، اندازه 2 a b
 

   را حساب

 کنید.

5/1 

)ی بین دو بردار  زاویه 12 , , ) , ( , , )a b
 

   2 1 2 1 1  5/1 .را حساب کنید 0

)حجم متوازی السطوحی را بدست آورید که توسط  بردارهای    13 , , ) , ( , , ) , ( , , )a b c
  

  1 0 1 0 1 1 1 1 0  

 شود. تولید می

5/1 

)برداری عمود بر دو بردار 14 , , ) , ( , , )a b
 

    1 3 2 2 1  5/1 .پیدا کنید 5

 .های داده شده نظیر کنید حالات زیر را با شکلهریک از  15

 

 

1 
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جوهوری اسلاهی ایراى

اداره کل آهوزش وپرورش شهر تهراى

 تهراى 4هوزش و پرورش هنطقه آاداره 

هوزشیآکبرشنبسی تکنولوژی وگروه هبی  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ببرم ســـــــــــــــــوالات      ردیف

𝐴 اگز         1  =  𝑎𝑖𝑗 3×3
𝑎𝑖𝑗  ته صورت  =  

𝑖𝑗        𝑖 > 𝑗

𝑖2        𝑖 = 𝑗
2𝑖 − 𝑗     𝑖 < 𝑗

2Aتؼزیف ضذه تاضذ ماتزیس    − 3I .1                    را تذ ست آوریذ 

= 𝐴 تاضذ و    3 ×3را ماتزیسی  Aالف( اگز        2   5/1 را تیاتیذ   𝐴  A حا صل  2

Aب( هز گاه    =  
0 −1
1 𝑎

A2و          = A−1     ،𝑎  .را تیاتیذ

را عوری مطخص کنیذ که دستگاه     kمقذار        3  
18 𝑥 + 𝑘𝑦 = 2
k 𝑥 + 2y = 5/0 فاقذ جواب تاضذ.  7

 1 جاهای خا لی را تا ػثارات منا سة پزکنیذ.         4 

ه انذ  ............................می تاضذ. ته یک فاصل ′𝑑و   𝑑الف( مکان هنذسی نقاعی که اس دوخظ متقاعغ   

نیش مواسی نثاضذ قغغ ضود   dػمود نثاضذ وتا مولذ  Lکه تزمحور  pب( هزگاه سغح مخزوعی توسظ صفحه   

سغح مقغغ یک .............................. است. 

 ته یک فاصله هستنذ ........................می تاضذ   Bو   Aدر صفحه مفزوضنذ مکان هنذسی نقاعی که اس   Cو   Bو  Aج ( نقاط   

تاضذ ..................... می تاضذ محل تزخورد آن مکان هنذسی ها در صورت وجود جواب مورد نظز است. Kته فاصله   Cواس نقغه    

3𝑥مؼادله ی دایزه ای را تنویسیذ که مؼادله دو قغز ش    5    + 2𝑦 = 𝑥و   1 − 2𝑦 = 3𝑥و دایزه تز خظ     3 + 4𝑦 = 4  1  

مماس تاضذ.  

5/1              منغثق تاضنذ                     𝑦و    𝑥تیضی ته مزکش مثذأ مختصات تغوریکه قغزهای تشرگ وکوچک آن ته تزتیة تز محورهای         6  

ػمود کزده ایم تیضی را 'A Aتز    Fاست اگز خغی که در نقغه   4تزاتز   Aو    Oاس دو نقغه    Fمفزوض است وفاصله   

را تیاتیذ.   Dقغغ کنذ مختصات  D  در نقغه   

 1 درستی یا نادرستی ػثارتهای سیز را مطخص کنیذ        7 

الف ( در تیضی هز چه مقذار   
𝑐

𝑎
دایزه نشدیکتز می ضود . ته صفز نشدیک ضود ضکل تیضی ته    

ب(اگز تذ نه داخلی یک تیضی آینه ای تا ضذ و ا س یکی اس کا نونهای تیضی اضؼه نوری تز تذ نه داخلی تیضی تاتیذه ضود 

انؼکاس نور اس مزکش تیضی خواهذ گذضت . 

 ه تذنه آن تتاتذ تاستاب آن  تا خظ هادی سهمی مواسی است.ج( هز ضؼاع نوری که اس کانون سهمی ت 

ایجاد ضود    'Bو   Bتزمحور تقارن سهمی ػمود تاضذ رسم کنیم وروی سهمی دو نقغه   Fد(اگزخغی راکه اس نقغه   

می تاضذ. B'    ،4 aو    Bفاصله   
دوم()اداهه سوالات در صفحه 

صبح 8سبعت اهتحبى:   نوبت اهتحبنی:   شبه نهبیی     ش صندلی)ش داوطلب(:          

هدقیق 120وقت اهتحبى:          : ریبضی رشته         نبم و نبم خبنوادگی:

 نبم واحد آهوزشی :          11/02/98تبریخ اهتحبى:           3هندسه سئوال اهتحبى درس: 

برگ 1تعداد برگ سئوال:  پبیه تحصیلی:   دوازدهن                              97 -98سبل تحصیلی: 

هحل ههریب اهضبء هدیر
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 ببرم                                                                                                  صفحه دوم                                                                               ردیف    

 B                                 25/1چنذ درجه است؟          'FB F در تیضی مقاتل عول قغز تشرگ دو تزا تز عول قغز کوچک است انذاسه ی ساویه     8       
 

                                                                                                                                          A'                                           A 
 

                 
y2سهمی       9       = 4𝑥 −  5/1                 واحذ دایزه ای رسم می کنیم مختصات محل تزخورد   3ته ضؼاع  مفزوض است ته مزکشکانون سهمی و  4

 د             دایزه وسهمی را تیاتیذ.

𝐹مؼادله ی سهمی را تنویسیذ که کا نون آن        10        25/1                                       تاضذ.                            = y -3وخظ هادیص      1و1 

 

𝑥 وجه های مکؼة مستغیل قسمت هایی اس صفحات ته مؼادلات         11       = 𝑥و  1 = =،   = y 4و  = y 2و  3 −1 z  و= 3 z                   25/1 

 می تاضذ مغلوتست :                                               

 الف( مختصات رأسی اس مکؼة مستغیل               

 ب(مؼاد له ی یک وجه               

 ج ( مختصات نقغه ای اس یک یال              

 د(مختصات نقغه ای که داخل مکؼة مستغیل تاضذ وروی هیچ وجه و یالی نثاضذ.                

 75/0                                                                                              سوالها وپاسخ های مناسة را ته هم وصل کنیذ.                         12      

𝑥و     = y 3الف(                 = 2                                                a صفحه ای مواسی صفحه )yoz        

𝑥ب (                   = −2                                                          b محور )y  ها 

=ج(                    0 z    𝑥 = 0                                                c  خغی مواسی محور )z  ها 

                                                                                              d صفحه )yoz 

=Aا گز       13   1  =و       2و𝑛 و2   2          اس مثذأ مختصات                 AB وسظ  M تاضنذ وفاصله ی   R3دو نقغه در فضای    B  4و1 و2 

 را تیاتیذ.                                             𝑛تاضذ    14 تزاتز                  

= 𝑎تزدار های     14       2i + 3 j    وb  = −i + j + 2k                75/1                                                                                 مفزوضنذ 

 تیاتیذ   bرا نسثت ته امتذاد   𝑎الف(تصویز قائم تزدار                 

 تولیذ می ضود را تیاتیذ.     bو    𝑎ب( مساحت مثلثی که  توسظ تزدارهای                

.𝑎 داریم                   R3در   bو  𝑎ا لف( ثاتت کنیذ تزای دو تزادر       15      b ≤  𝑎   b                                                                  25/1                  

= 𝑎ب (آیا دوتزدار                  و 2  − =  𝑏و       3و1  تزهم ػمودنذ چزا؟  0و2و1 

=تاضذ که خاصیت    3و 2و 1تزدارهایی تا ضنذ که عولها یطان ته تزتیة   c و bو  𝑎فزض کنیذ       16      o  + b +  𝑐 𝑎            5/1               را 

.𝑎دارنذ حاصل                    b + b. c + c. 𝑎    .را تیاتیذ 

 

 

                                                                                                20   جوع                                                                   هوفق ببشید                                                                                                                                   

F'        O              

F 
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